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1. Розв’язати рівняння: 
Розв’язання
.
Оцінимо кожний множник у лівій частині рівняння:
 (сума взаємно обернених чисел: 
), 
, 
 
Отже, ліва частина набуває найменшого значення, що дорівнює 4, коли кожний із множників набуває найменшого значення, тобто має місце система рівнянь:
   
Відповідь: 

2. Зобразити на координатній площині множину точок, координати яких (х;у) задовольняють рівняння  .
Розв’язання
.
[image: ] (якщо х=2, у=1),
 маємо,
               .
1) Якщо , тобто  у 
  ,
 у =.
2) Якщо , тобто  у 
  ,
    , 
   у =.
[bookmark: _GoBack]
3. 

Довести нерівність:   ().
Доведення



Оцінимо ліву частину нерівності:   .

4. Розв’язати систему рівнянь
Розв’язання
       
    
Маємо:
1)   
2)     
Відповідь: (2;0,5;4), (- 2; - 0,5; - 4).
5. Дано прямокутний трикутник, площа якого  S, а  гострий кут дорівнює  . Знайти відстань від точки перетину медіан трикутника до гіпотенузи.
У   <С=90°, <А=, О – точка перетину медіан АК  і  СМ, SАВС = S. К[image: ]
С

ОД – відстань від точки перетину медіан до гіпотенузи   АВ.  Знайдемо ОД.М
Д
О
В

З   (<С=90°)  tgA=, СВ=АСtgA= АС tg.
SАВС = tg= tg. Оскільки SАВС = S, тому  tg= S,
=ctg, тоді  АС =
СВ= АС tg=  tg= =  .   СВ = .
За теоремою Піфагора АВ2=АС2+СВ2=+=(+)=(+)===, тоді  АВ = 2 .
Оскільки у прямокутному трикутнику АВС середина гіпотенузи є центром описаного кола, тому радіус цього кола буде рівний АМ=МВ=СМ=АВ= . 
, СМ – медіана     .
SАОМ =     або   SАОМ = 

       .
Відповідь: .
6. 

В сосуді знаходиться 10%-й розчин спирту. З сосуду відлили  його вмісту, а в частину, що залишилась, долили води так, що сосуд  став заповненим на  від початкового об’єму. Який процентний вміст спирту в сосуді?
Розв’язання







Нехай початковий об’єм  сосуду, тоді об’єм спиту в сосуді. Коли відлили, то в тому розчині, що залишився об’єм спирту складає . Після доливання води об’єм розчину став  та в ньому спирту залишився той самий об’єм  , що складає 

  Відповідь: 8%.


7. При якому значенні параметра  рівняння    має лише один корінь?
Розв’язання


   .

  . 



При   , тобто 

                  .


Оцінимо значення функцій, які стоять відповідно в лівій і правій частинах рівняння. Оскільки , а , то рівняння рівносильне системі рівнянь:


 що має єдиний розв’язок .


Отже, рівняння має лише один корінь  коли .
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